( Bu bolimde islenecek olan konularin, matematik miifredat
programindaki yeri altta gosterilmistir. )
9.2.2. Kiimelerde Islemler
Terimler ve Kavramlar: Tiumleme, fark, De Morgan kurallari,
Sembol ve Gosterimler: U, N, A", A-B (veya A/ B)

9.2.2.1. Kumelerde fark, timleme islemleri yardimiyla
problemler c¢ozer.
A) Kumelerin fark ve timleme islemlerinin 6zellikleri
verilir.
B) Gercek hayat problemlerine yer verilir

9.2.2.2. IKikiimenin kartezyen carpimiyla ilgili islemler
yapar.
A') Siraliikili ve sirali iKkililerin esitligi 6rneklerle aciklanir.
B) Kartezyen ¢carpimin eleman sayisi buldurulur.
C) Sadece sonlu sayida elemani olan kiimelerin kartezyen

carpimlarinin grafik ¢izimi yapilir.
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Kiimelerde Tiimleme Islems

E evrensel Kiime olsun. E 'nin bir alt kiimesi verildiginde, E 'ye
ait olup A ’ya ait olmayan elemanlarin kiimesine “ A 'nin tiimleyeni ”

ad1 verilirve A’ ile gosterilir.
A'={x:x € Eve x &€ A} olarakbelirtilir.

A " Boyali bolge A’

kuimesini gosterir.




Ormek: E={1,2,3,4,5,6,7,8Y,A={2,4,6,7,
8}veB={4,7, 8} kimeleriveriliyor.A,B € E 'dir. A",B’
kuimelerini bulup; A, B ve E kiimelerini Venn semasi ile gosteriniz.




Soru: E = { x:x birrakamdir } evrensel kiime olsun.

A,B € E dir.A = { x : x ciftsayidir } ve B = { x : x asal sayidir }
kiimeleriicin A', B' kiimelerini bulup; A, B ve E Kiimelerini
Venn semasi ile gosteriniz.




Ozellikler :
1) (AUB)' ' =A"nB’ } De Morgan kurallari

2) (AnNnB) ' =A"U B’ olarak adlandirilur.
ozellikleri saglanir.

Soru: A'={1,2,3,4,5}YveB'={4,5,6,7, 8}
Kkiimeleri icin ;

A) s[(AnB)']=7?

B) s[(AUB)']=7?



Soru: s(ANB)=2,s(A'nNnB')=3,s(A')=5 ve
S(E) =14 ises( B') = ?( Verilenler semada yerlestirilerek
cozume gidilir. )




Soru: s(A'NnB')=5,s(A')=12,s(B') =15 ve
S(E)=40 ises(ANB) =7?




Oze[ﬁ/{[er . E evrensel kiimesinde;

3) AUA'=E 4) AnNA'= 0
5) (A')'=A 6) 0'=E
7) E'='%

Omek A ve B kiimesi E evrensel kiimenin alt kiimeleridir.

Bc Aise, (ANA')"UB =?




Soru: A ve B, E evrensel kiilmenin alt kiimeleridir. A € B ise,
|(AUA')UB]IN(BNnA)=7?

Soru: A ve B,E evrensel kiilmenin alt kiimeleridir.
(BUA)N (BUA'") =7 ( Dagilma ozelligi tersine cevrilir. )




Soru: A ve B, E evrensel kiimenin alt kiimeleridir.
[(AUB)N(AUB')J]n(A'UB) =?

~10 ~



8. Ozellik : A kiimesi E evrensel kiimenin alt kiimesidir. Buna
gore s (A)+s(A') =s(E) olarakalinir.

Soru: A,BCE’dir.s (E) = 62 olup,
S(A)+s(A')+s(B)=80ises(B') =?
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Soru: A, B, CCE dir.
s(A)+s(B') =27
s(C)+s(B)=13
s(A')+s(C") =20

} ises(E)=7?
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Kiimelerde Fark 1slemi

A ’da olup B ’de olmayan elemanlarin olusturdugu kiimeye “ A 'nin

B 'den farki ” kiimesi ad1 verilir. A / B veya A - B olarak
gosterilir.

A-B={x:x€A ve x & B'dir }

A B
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Ome.{_: A = { x : x, ANTAKYA ilinin bir harfidir },
B = { x : x, TRAKYA Kelimesinin bir harfidir } Kumeleri icin;
A - B ve B - A kiimelerini bulup Venn semasi ile gosteriniz.
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Soru :

Verilenlere gore;

A) (ANB)-(BNnC)=7?
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B) A'-B =?

C) (AUB')-C=7
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Soru . Asagidaki tarali bolgeleri veren kiimelerin adin1 yaziniz.

1)
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3)
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4)







Kiimelerde verilen

sayllar semada uygun

yerlere yerlestirilerek

istenilene ulasilmaya calisilir.

Ornek: s(A-B)=7,s(B-A)=6 ve s(AUB) =21
ises(ANB)=7?
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Soru: s(A-B)=8,s(A)=15ve s(B-A) =10 ise
s(AUB).s(AnNnB)=?
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Soru: s(B-A)=5,s(AnNB)=2ves(A)=3.s(B)
ises(AUB) =7
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Soru: s(A-B)=s(ANB),s(B-A)=s(A) ve
s(AUB)=24 ises(B) =?
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Soru: s(M-N)=5.s(MNN),4.s(M)=3.s(N) ve

S(MUN)=39 ises(M-N) =7?
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Ozellikler :

1) A-A=90 2)A-0=A 3) 0-A=20

4) A-B # B - A ( Cogunlukla esitlik saglanmaz. )

5) E-A=A" 6) A-B=AnNnB'", B-A=BnA’
olarak alinir.

Soru: s(AnB')=8,s(ANB)=6 ve s(AUB) =20
ises(B) =7
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Soru: s(AnNB')=7,s(AUB) =35 ve
s(BNA'")=11 ises(ANB)+s(A) =7
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Soru : Alttaki ifadelerin sonucunu bulunuz.
A) (E-A)NA"=7

B)(A-B)NB=?

C) AU(A-B)' =7
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Soru: A, B € E’dir. E evrensel kiimedir.

(B-A'")'NE=7

Soru :

[(ANB)N(AUA')JU(A-B) =7
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Problemler

Omeé . Cayveya kahve sevenlerin bulundugu grupta; grubun
% 80°’i cay, % 45’1l de kahve sevmektedir. Sadece kahve sevenler
grubun % Kkacini olusturur ? ( Grubun tamami % 100 alinir. Faz-

lalik kesisime aittir. )
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Soru : Bir gruptakilerin % 75 'inde kursun kalem, % 60 'inda
tikenmez kalem vardir. Kursun kalem veya tiltkenmez kalemi olan

Kisilerin sayis1 40 Kisi ise sadece tiikenmez kalemi olan kacg Kisi
vardir ?
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Soru : Bir okuldaki 6grencilerin % 60’1 matematik, % 50 ’si
fizikten basarihidir. Her iki dersten de basarisiz olanlar grubun
% 30 'udur. IKi dersten de basaril1 olan 200 Kisi varsa, sadece
matematikten basarili olan kac¢ Kisi vardir ? ( Evrensel kiimede
gosterilir. )
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‘Not : Semada verilmeyenler yerine harf verilerek, denklem

cozumlerinden istenen elde edilir.

Omeé . 25 Kisilik bir gruptakiler futbol veya voleyboldan birini
oynayabilmektedir. Sadece futbol oynayabilenlerin sayisi, sadece
voleybol oynayabilenlerin sayisinin 3 Katidir. Her iki sporu da
oynayabilen 5 Kisi varsa voleybol oynayabilen kag Kkisi vardir ?
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Ome.{ . Herkesin en az bir dil bildigi 30 Kisilik kafilede, 14 Kisi
Ingilizce, 21 Kisi Almanca bilmektedir. Buna gore sadece Almanca
bilen kac¢ Kisi vardir ?
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Soru : 17 Kisinin futbol, 13 Kisinin de voleybol oynayabildigi 23
Kisilik grupta 2 Kisi bu iki sporu da oynayamamaktadir. Bu iKki
sporu oynayabilen kac Kisi vardir ?
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Soru : Bir grupta satrang bilen 20, tavla bilmeyen 18, satrang
bilmeyen 25, satran¢ veya tavla bilen 30 Kisi varsa, grupta sadece
satrang bilen kac Kisi vardir ?
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Soru: En ¢ok bir oyun bilinen 40 Kisilik grupta; dama bilmeyen-
lerin sayis1 22, tavla ve damadan birini bilenlerin sayis1 28 ise
grupta iki oyunu da bilmeyen kac Kisi vardir ?
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Soru : 40 Kisilik grupta, Ingilizce bilenler ayn1 zamanda Tiirkce’de
bilmektedirler. Grupta Ingilizce bilmeyen 18, Tiirkce bilen 25 Kisi
vardir. Buna gore sadece Tiirkce bilen kacg Kisi vardir ?
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Soru : En az bir dil bilinen grupta; Almanca bilen 30 Kisi, Ingilizce
bilen 20 Kisi, sadece bir dil bilen 24 Kisi vardir. Buna gore sadece
Almanca bilen kacg Kisi vardir ?
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Soru: Sadece dort oyunun bilindigi grupta; 40 Kisi dama, 50 Kisi
tavla, 40 Kisi okey ve 50 Kisi satranc¢ bilmiyor. Buna gore grupta
satrang bilen kac Kisi vardir ?
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Soru : Herkesin en cok bir oyun bildigi grupta; dama bilmeyen 18,
tavla bilmeyen 21 ve satranc¢ bilmeyen 23 Kisi vardir. 6 Kisi ise bu
u¢ oyunu da bilmemektedir. Buna gore dama bilen kac Kisi vardir ?
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Soru: 55 Kisilik simifta; kimyadan basarily, fizikten basarili ve bu
ikisinden de basarili olmayanlarin sayisi birbirine esittir. Kimyadan

veya fizikten basarili olanlarin sayis1 35 ise iki dersten de basarih
olan kac Kisi vardir ?
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Soru: 49 Kisilik siniftaki Kizlarin sayis1 27 ’dir. Sarisin erkeklerin
sayisl 8 olup, esmer Kizlarin sayisi sarisin erkeklerin sayisindan 7
fazladir. Buna gore sinifta esmer olan ka¢ ogrenci vardir ? ( Bu tarz
sorularda tablo kullanmak daha yararhdir. )
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Soru : 50 Kisilik siniftaki kizlarin sayis1 22 ’dir. Matematik dersin-
den basarili olan erkek ogrencilerin sayisi, bu dersten basarisiz olan
kiz ogrencilerin sayisinin 2 Kkatina esittir. 32 ogrenci matematik

dersinden basarili ise matematik dersinden basaril olan erkek
ogrenci sayisi Kactir ?
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Soru : 33 Kisilik smifta gozliklii kizlarin sayisi; gozliiklii olmayan
erkeklerin sayisinin ug¢te birine, gozliikklii erkeklerin sayisinin

yarisina, gozluklu olmayan Kizlarin sayisinin ise beste birine esittir.
Buna gore Kizlarin sayisini1 bulunuz.
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Kartezyen Carpum Kiimest
Straly IRililerin Esitligi

x ve y gibi iki elemanin, sirasi 6nemli olmak tizere
olusturulan ( x , y ) elemanina “siraliikili” adi verilir.

I v
(x,y)=(a,b) ise x=a ve y = b olarak alinir.
| }

1. eleman esitligin karsisindaki 1. eleman ile, 2. eleman yine
esitligin karsisindaki 2. eleman ile esitlenir.

Ormek: (3x-7,4)=(11,-2y-6) ise x.y = ?
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Soru :

(5-2x,x+2)=(-7 ,3y-1) ise x+y=7?
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Soru :

(125,3%2*Y)=(5*"1,81) ise x-y =7?
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Soru: (2x-3y,3y+2x)=(13,7) isex.y =?

( Taraf tarafa yok etme metodu kullanilir. Daha sonra denklemler
konusunda tekrar islenecek. )
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Soru :

(2x+3y,-4)=(-1,y-3x)isex+y =7
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Kartezyen Carpum Kiimest
A ve B bos olmayan iki kiime olsun. Birinci eleman1 A, ikinci
eleman1 B ’'den olan tiim sirali ikililerin olusturdugu kiimeye “ A ile
B 'nin kartezyen carpim ” Kumesi ad1 verilir ve A x B ile gosterilir.
AxB={(x,y):x€ A,y e B} olarakyazilr.

Ome/é A={-3,2,4}ve B={1,5} kimeleriicin
A x B Kkiimesini bulalim.
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Soru :

B={x:

bulunuz.

A={x:xeN,-4<x=<3} ve

X€E€Z,-2=<x<0} kimeleriicin A x B kiimesini
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Soru: A = {x:x dogalsayis1 5’itam boler } ve
B={x:x€Z,-6<x<12,x =6k} kimeleriicin B x A
kimesini bulunuz.

~54 ~



Soru: K = {x:x, ARABA kelimesinin bir harfidir } veriliyor.
K x K kiimesini bulunuz.
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Soru: AxB={(k,3),(m,2),(k,*),(m,3),(t,2),

(m,5),(m,*),(k,2),(t,%),(t,3),(k,5),(t,5)}
ises(A)+s(B) =7
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Not : Buldugumuz kiimenin analitik diizlemde gésterimi istenirse
A x B kumesi icin; A kiimesindeki elemanlar x ekseninden, B Kii-
mesindeki elemanlar y ekseninden alinarak noktalar isaretlenir.

B x A kiimesinde ise ; B kiimesindeki elemanlar x ekseninden,
A kimesindeki elemanlar y ekseninden alinarak noktalar

isaretlenir.

Ornegin ;

AXB-= { ( 1 , 2 ),
(4; _1 )}
kiimesini

alalim.

{y (B)
2.- ........ ?
1--
o 1 2 '3 4 X(A)
S ‘
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Soru: A={1,2,3}ve B={x:XxX€EN,x2<16) ise
A x B Kimesini bulup, kiimeyi koordinat sisteminde gosteriniz.
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Soru: A={-1,2, 4} veriliyor. A x A kiimesini bulup, Kii-
meyi koordinat sisteminde gosteriniz.
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Ozellikler :

1)
2)
3 )
4)
5 )
6 )
7)

8)

AxB#BxA ( Baz1 6zel durumlar haric )
s(AxB)=s(A).s(B)
Ax(BxC)=(AxB)xC
Ax(BUC)=(AxB)U(AxC(C)
Ax(BnC)=(AxB)n(AxC)
AxQ=20 ( Swrali ikililer olusturmaz )
OxA=0

AxB=0 ise A=0 veya B =0 olmahdir.
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Soru: AxB={(1,a),(3,a),(3,b),(2,a),(1,b),
(2,b)} ve AxXC={(1,b),(2,¢c),(3,¢c),(3,b),
(1,c),(2,b)}iseAx(BNC)=27?

( Kiimeler tek tek bulunup ta istenen elde edilebilir. )
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Omek s(AxA) =36

s(AxB) =24

Soru: s(AxA)=121

s(BxB) =169

} ise s(B) =?
}ises(AxB)=?
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Soru: s(AxB)=13

ise s(BxC)=7?

s(AxC)=09

Soru: ASB'dirrs(C)=8ves(AUB)=7 ise
s(BxC)=?
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Soru: s(A)=5,s(B)=9 ve s(C) =12 ise;
A) s[(AUB)xC] enazKkactir? ( A ile B 'nin durumu sema
ile dustinulir. )

B) s[(AUB)xC] en fazla kactir?
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