( Bu bolumde islenecek olan konularin, matematik miifredat
programindaki yeri altta gosterilmistir. )

9.3.2.3. Mutlak deger iceren birinci dereceden bir bilinmeyenli
denklem ve esitsizliklerin ¢6ziim Kiimelerini bulur.
A') Bir gercek sayinin mutlak degeri hatirlatilarak mutlak
deger ozellikleri verilir.
(x,yeER,n€Z vea,beRt)

| x| €£a © -a < x £ a |x| 2 a&© x=2aVvVXx <s-a
a<|x|<b ©®as<sx<bvV-b=<x-z<-a
X | x|
|l x.yl =I|x|.]y] — | = , (y=#0)
y |y |
| — x| = | x| | x" | = [x["

[ x +ylslx]| + ]y

B) Ikiden cok mutlak deger iceren denklem ve esitsizliklere

girilmez.
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Mutlak Deder

Bir x sayisinin mutlak degeri, say1 dogrusu tizerinde bu sayinin
sifir noktasina olan uzakligini gosterir ve | x | ile gosterilir.

- @ @ . -
-0 ...-6_ ,0. L, 4 ... + 00
Uzaklik 6 br’'dir. Uzaklik 4 br 'dir.

| —6 | =6 ve | 4 | =4 olarak alinrr.

Kural: x € R olsun.

X olarak c¢cikar , X 2 0 ise
| x| =
- X olarakc¢ikar , x < 0 ise

olarak alinir. Yani mutlak degerin sonucu her zaman pozitif veya
sifira esit olmalidir.
| -6 |=-(-6)=6 , |[4]|=4, |0]=0 v.bh.



*** Mutlak degerin i¢c Kismindaki grup ; pozitif sonuclu ise grup
disari isaret degistirmeden, negatif sonucli ise grubun basina -
isareti alinarak disari ¢cikarilr.

Ormek: | 8-6| +| -4-6—-2|-]11—-6 | =?

Ornek: | 5 - V32 | =7?




Soru: | V5 -3 | +|+V5 -1 |=7?

Soru: | v6 + 4|+ | V6 -2 | =7




Soru :

| V15 -3 | + | 5 -+V15 | + | -8 |=7?



Not : Asagidaki tip sorularda bilinmeyen yerine rastgele sayi

secilerek mutlak degerin i¢c Kisminin isaret durumu kontrol
edilir. *** Secilen say1 kesinlikle islemin sonucunda yazilmaz.

Omek: x >8 ise | x -3 | + |5 -x|=2?




Soru :

X < 2ise; | x — 3| -2x + | 8 — x

x >-1ise; | x+ 2| -] —6 — x



Soru :

Soru :

-4 <xXx<6ise; | XxX+5| +|—-x+7|+|x—-—9]|=7?

-3 <x<2ise;|x—-3| +|x+4]|-|5-—-x]|=7?



| 2x |

X

Soru: x<O0ise; x+|x | +|—-x]|+|x—-2]|+ ?

Soru: x <0 <yise 2.|x-y |+ |x]|-]y]|=7?




Soru :

Soru :

Xx < 0 <y

X < Yy

ise

ise | y-x|+ ]| -x]|-y=7?

X -y |+]y-x|-(x-y)=7?
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Soru :

X<y<7Z

ise

| x-y |+ ]z-x]-]y-z|
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Not: | ax + b | + | cx + d | +... ifadesinin en kiicik

olmasi icin; mutlak degerlerden birinin sifir, digerlerinin de Kiciik
olmasi gereKir.

Islem icin i¢c Kisimlar siravla sifira esitlenir. Sirayla hangi x
degeri icin toplamin en kiiciik olabilecegi bulunur.

Ome/é A=|x -5 ]|+ | 2x + 2 | toplamimmn en kiiciik
degeri kac olur ?
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Soru: A=|3x — 3| + | x + 2 |

degeri kac¢ olur ?

toplaminin en Kiicuk
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Soru: A=|x —2 |+ | 2x — 6| + | x + 1|

nin en Kiicuk degeri kac¢ olur ?

toplami-

~14 ~



18

Soru: A =

| x — 4 | + | 2x — 2 |
degeri kac olur ?

ifadesinin en bilyuk
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Mutlak Dedgerli Denklemler

A\

Kum[l: |l a | + | b | =0 ise a =0 ve b = 0 olma-
hdir. Yani; mutlak degerli ifadelerin toplami sifirsa, her bir mut-
lak degerin ici sifira esitlenir.

Ome/é | 3 — x| + | 3y — 12 | =0 ise x.y =7?
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Soru :

Soru :

|l x + y -3 |+ | x—-—4]|=0

| 3m + 15 | + | n - m + 6

ise X -y =7?

O ise m . n
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Kural 2:

.
| 2 | =
Ornek :

| x | = a
= 2 1ise X =
2 ve | —2 |

| x + 5 | =

ise X = a veya X = - a olmaldrir.

2 veya Xx = - 2 olabilir. Cunkiu
= 2 olarak bulunur.

6 ise x =7
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Soru :

Soru .

| 3x — 9 | = 15

| 10 — 2x | = 14

ise X = 7?

ise x = 7?

~19 ~



Soru :

Soru .

| — 16 + 4x | = - 20

2. 3x -1 ]| -4 =

yalniz birakilir. )

ise x = 7?

12 ise x = ? ( Mutlak deger
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Soru: -3.|5 —2x| +7=-8
degerlerinin toplami ne olur ?

ise denklemi saglayan x
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Ornek :

“X—Z

1

7 ise x = ?
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Soru :

“3—X

+ 4

11 ise x =7?
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Soru :

“2x—4

10

4 jise x =?
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‘Not : Sayidogrusu iizerindeki a ile b sayilar1 arasindaki

uzaklik | a — b | sonucuile bulunur.

Soru: Sayidogrusuiizerinde x + 2 ile 7 sayilar1arasindaki

uzaklik 3 brise x sayilarinin alabilecegi degerlerin ¢carpimi ne
olur?
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Not: | x| =| —-x]|, |a.x|=]al].| x| ve

la.x+a.k|=|la.(x+k)|]=]al].|]x + k|
olarak alinabilir.
Omek | x | + | = 5x | = 24 ise x=7?
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Soru: | 8 | - | —-3x | =55
degerlerinin ¢carpimi ne olur ?

ise denklemi saglayan x
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Soru :

|l x + 2 | + | 2x + 4 | = 12

ise X = 7?
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Soru :

| x — 3 | + | —4x + 12 |

30

ise X = 7?
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Kural 3: | x| = |y | ise x =y veya X = -y

olmalidir. Yani; iki mutlak deger birbirine esit ise, i¢ Kisimlar ya
birbirine esit ya da biri digerinin ters isaretlisi olmalidir.
Ornegin; | 6 | = | 6|, | 6| =| —6 | esitlikleri saglanir.

Omek |l x — 4 | =] 2x + 10 | ise x =?
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Soru :

| 2x + 20 | = | 5 — 3x |

ise X = 7?
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Soru :

| 4x — 6 | = | 24 — 6x |

ise X = 7?
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Kum[4: | ax + b | = cx + d ise;

ax + b=cx+d ve -( ax + b ) =cx + d
denklemlerinin ¢o6ziimii bulunur. Bulunan degerler icin bastaki

denklemde saglama yapilr.

Ome/é | x + 3 | = 12 - 2x ise x =?
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Soru: | x — 2| = 3x + 10 ise x = ?
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Soru: | 5 — x| = 3x - 11 ise x =7?
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Kural 5: A) ( ifade mutlak degerden ayni ¢cikiyorsa )

| ax + b | = ax + b ise ax + b =2 0 olmaldrir.
Esitsizligin ¢oziimiu bize isteneni verir.

B) ( Ifade mutlak degerden - ile carpilmis olarak cikiyorsa )
| ax + b | = -ax - b ise ax + b £ 0 olmaldir.
Esitsizligin ¢oziimiu bize isteneni verir.

Omelé | x — 5 | = x - 5 ise x'in ¢6ziim Kiimesini

bulunuz.
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Soru: | 2x — 6| = -2x + 6
bulunuz.

Soru: | 12 — 3x | = 3x - 12
en Kicilk tam sayiy1 bulunuz.

ise x'In ¢ozum Kiimesini

ise x'in ¢ozum KiimesindeKki
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Soru: | x| =-xve | X+ 4| = x + 4 ise x'inc¢oziim

kiimesini bulunuz. ( Iki ayr1 ¢éziimiin ortak kiimesi alinir. )
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Kural 6: x,y € R, n € Z olmak iizere;

Ay | x.y | =[x].]ly]
B) | = | =1+, (y20) ,C) [ x"|=]x]|"
y y | ) )
D) X + yv| | x| + | y | olarak alinabilir.
4. | x+y | .
Soru ifadesinin sonucu; A) Enfazla kacg
x| + [y |
olur ?

B ) Hangi tam sayilar olabilir ?
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Kural 1.

Ornek :

Mutlak Degerli Esitsizlikler

| x | < a ise
| 3x + 1 | £ 10

- a < X < a olarak alinir.

ise x'in ¢ozum Kkiimesini bulalim.
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Soru :

| 2x — 4 | < 2

ise x’in ¢oziim Kiimesini bulunuz.
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Soru: 2.|] x — 5| -3 < 1 ise x’in¢dziim kiimesini
bulunuz.
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Soru :
bulunuz.

-3.] x4+ 1| + 8> 2

ise x'in ¢ozum Kiimesini
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0

ise x'in ¢ozum Kiimesini bulunuz.
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Soru: Sayidogrusuiizerinde x - 2 sayisinin 4 sayisina olan

uzakligi 5 br'den az ise x sayilarinin ¢ozium araligi ne olmal-
dir ?
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Kum[Z: | x | > a ise X > a veya X < - a olarak

alinir. IKi ¢éziimiin bileskesi alinir.

Omelé | x — 3 | =2 6 ise x’in¢oziim kiimesini bulalim.
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Soru: | —2 + x | =2 3 ise; A) x’in ¢6ziim kiimesini
bulunuz.

B) Cozum Kkiimesindeki tam sayilarin toplami kacgtir ?
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Soru :

| —2x + 3 | > 7

ise x’in ¢oziim Kiimesini bulunuz.
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Kural 3: a < | x| <b ise a < x < b veya

- b < x < - a olarak alinir. Iki ¢6ziimiin bileskesi alinir.

Omek 1 <|5 — x| < 9 isex’inc¢oziim kiimesini
bulunuz.
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Soru :
bulunuz.

3 < | 2x + 1| < 11

ise x'in ¢cozum Kiimesini
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Soru: 0 < | x + 2 | £ 5 ise x'in ¢oziim kiimesini bulunuz.
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Soru: | | x+ 1| —-5] < 4

bulunuz. ( Kural 1 ve 3 kullanilr. )

www.egitimhane.com

ise x'in ¢ozum Kiimesini
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